ANALITIK GEOMETRI

42

DOGRUNUN GRAFIGI,
nu RULARIN BIRBIRINE
GORE DURUMLARI VE

YAPTIKLARI AGILAR

ICINDECLER

) Gariy

1y = mu e n Dogrusunun Cealil

3 b Dodronun Kenim Noldas:

7 B Moktanen Be Dogruyas Uzakkd

T Herhang b Dodrunun Agortaylannes Denkpmbar
3 e Dodru armsndaii A

7 Alrgberenalar

L 7 Degeriendeme Sonutan N

BU CNITENIS AVASWAR  VE 'GEdY

By Gnitenin amaci, gepdh dofrulana grafikiennin citwmind kevratmak, i
BOGrunun Kisim Aokiatine Dulmal, i dodrufun Graldinen ket poklas e bec de-
receden ki blnmeyenk kneer denkiem wsieminn uzim kimes arazindsk dlighen,
wu dofru gin agorey dofriarnin denkiemisrrs, &i dogdrunun aralanndaki sgmin bu-
Ramaman:, Dot okt ber Gogriya olan L skbuin hetaplanmas:n haviatmasts

Bu amagla,

71 Denikdamien,

¥ouma f s ME e A &1 ¢ by ¢ 0= 0 bigiminds olan dofrulana gradidesinin
G wrdemeg,

N Denllgmian 5 = ax .,”.“:_ﬂ}
"-"} - pxeryshald
egeminde Slan dogruldn gualhiesom Qadmaesd, b derkismisnn ol sylardofu dend am
§ semnn porumunun bulunmas ve Gratddenn keum noklas Ce sislemon COIL™
| \meninin kaspaguaiman: yopdemny.

i = Garem kit boy kuma o.an donalem Lislemens olughuran dodraann grali-
J lwree Crpeesh padalel Obmalaring ad wusallar agddanmig,

9 Bir noklane b dofroys ulshbs, du dodru wn apdrtay donklamién e, ki
dodu Masndsl BCy varen Badiniinn Dulunerap verimglr,

I . A — & —— . — — E =1
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NAB'L CALGMALYT
3 Bu dersin i anlagilabidmesi icn daha oncelu sinillarda ve Sncaki ksimiarda
Efrendgyna bigilennag hatiriamaya algin, bunun igin elnizdels kaynakiara ._

O Ennize kbdd, kaiom alarmk yagslan giimier tekariayin, Birinci derecedon ki
bilinmayenls linesr denkiem sisteminin corimunun nasil yapildidin
hatriayarak dmeiden gozun, Karplagtrmay yaginr

J Sonug wyugmuyorsa gleminizi kontrol ederek sonucy bulm
dogru aya

3 Derslasinizn TV de LR
* veride)i tespd ediniz. Programian, elinize ki, |
a3 v i |
ml:'ﬂ-l'ﬂ projramiannda adrenddiuz Sinalers benzer drnakler
3 Bu derse ai deferendeme sorulannn cevaplen kitabinizin sonunda verid
migte. Once AZUNUZ, Bonva kontrol ediniz Y apamadsfenizi anladeirez anda
konulan, baglan sond teluar galgmz.

= - o r—— . — e
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Girig

Birinc: ve iinci Undede Grendijiniz biigilerden yarartanarak
mmmmmmmw

Yy = mx « n Do§rusunun Grafigi
¥ = & dofrusunun grafijin: anaktk diziemde gostersiim.
xaD ign y=0 = A(D,0)

Xl iGN y=2 = B(1,2)
xm-] iGin yu-2 = C{1,-D) ¥ 2 0 2

Bu noktalan analtik diziemde posierelm.

|l .--1 0 1.

3 #e Dirlegtirerek olugtunuian dodn
¥ = 2x doQrusunun grafii olur.

Bir dofrunun grafigini clzmek
iGin, herhangi ki noklasimn koordi-
natlannen biknmes: yeleridic (Bakmg
Matematih ()}
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Ormek : r-=%u+1 dofrusunun grafliflini gizelim

xmOiginy=1 I‘I FE'-

Yy=0iinx =2 x 0] 2
¥ "lL‘z \J
A

olur. Dofrunun eksenleri kestigi noktalann koordinatlanm yazimz,

Ornek : y = Sx - a dodrusu (1, -1) noklasindan gectiyi
mmmudn-nrunmgtﬂﬂlﬂ:ﬂﬂ. WEARS o

(1,-1)giN-1e51-asmasb

K 1
bulunur. Dofru denklemi, ; 1'—_*‘
a=6ighny =56
olur.
x=Qigny =-6
olur.
%2 siz de bu dogrunun gratigini giziniz.

B Denkdemi 3x -6y -4 =0 olan dodrunun grafifini gizelim ve
y=mx+n biciming cevirelim.

g
[}

wn | o
L= T
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-0y -4=0
3x-4w By

ir Su-Gy-dal

veya

=
denklgrmi
efirmi

x-2
3
unur, Bu dogrunun

|-
." g o=

Omek : y = (8 + 3) x - § dofrusurun edimi -1 oidufuna gire bu dofru-
nwn gratdini Cireim.

Me @+ 1= a=-4bulunur Ncn?

a = -4 igin dofrunun denideml, ¥ = (-4 + 3 x5
e y=x-5

LT
R Siz g y = -« - § dofrusunun grafigini glziniz.

Omnek : dx + 12 = 0 denkieminin dirlemde temsd el dofrunun gra-

fiine Glzem
dx + 12 = 0 os X w -3 gir. Bu dofru i :
(-3, 0) nokiasindan Qecen v y - eksening
paralel olan bir dodrudur
i
"—Lv- n---r-—---------I L
(EE |
v i

dx + 12 = 0 denklemi y den badems:iz oldudu icin apsisi -3 olan her mokia,
bu denklemi sadlar ve bu nokialar grafik (rerindeds.

R 51z de -2y -1 = 0 dodrusunun graligini giziniz ve dodnu Ozerindeki nok-
121ann ontak Ozelgen soyleying

46



ANALITIK GEOMETRI

\\f_ II',-.II

L. Yandaki gekikden gbriicljl pibl i
o WK dodru K nokiasinda kesigmelkiedir

% | K noktassmn koordinatianmin (2, 4)
s 5! olduu gonikyor.

AU B

2x=-n+B = 2icin
i i
[ TUTL T
C=l(2.4) yani, K(2.4)
olur
Demek ki ki dofrunun kesim (ortak) noklas:. dofrulann denkigmbgrinun
orak cOrumd ie nokiade. Bu nokisdan bare! olan bir elemanh kome

bulunan
cArOm kiméside. (Balonz kagratm 8 sinel Matemathk) -
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Omek : 2x-ysda0 }
Sx+3y-1=0
denklem sisteminin ¢820m kimesini bulalm.

2i-y+d=l Birinci denklemin her terimini 3 lle carpakm
Sx+3y-1=0 ve onu ikinci denklemio taral tarafa top-

A2x-y+4=0 Bx-Jy+12 =0
Sx+dy-1=0 } = Sx +3y-1 =0

*

1Mz+0+ 11=0
1% = 11
K= -4

olur. x = -1 deQerini denklemierden birinde, Ormegin kolayifs bakimindan, birinci
denklgmde yerine yazarsak,

2(-1)-y+4=0

y= 2
bulunur. O halde ¢Szdm kimesi, K (-1, 2) noklasindan ibaret olan,
G={(1.2)
kO masidir.
Ornek :
x-y+d=l

En:y-t-u} sistominde katsayrlarin oramens yazalm ve inceleyelim.

1 4

s
375
olur.

Bu oranlarn hicbin diferine egit dedildir. O halde kesigen dofrulann kar-
giltkh olarak katsayilannin ordnlan birbirine egil degildic. diyebiliriz.

Omek : x-y+5=0 ]
2n-2y-1=07 dofrulanmn efimier hesaplamrsa,
m=1,my=1

olur. Efimleri egit olan dofrulann paralel oldukianm biliyorsunuz. Bu durumu
dofyrulanin grafienini gizerek gorindz.
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Denkigm sisteminin cazimOne bakahm ;
x-y+B5ul I 2xeRy-10a0
h.“,‘.n & h#hi‘ ]

A1 #0
cldufundan sistemin ¢Ozum kimes: (bog) © dur.

$imd de katgayiann oranna bakakm,
lad .8
z 24

O, o
I ammm:urmmmml
L_ﬂnﬂlMWm
Omek : -I:nli-l-ﬂ}
s dy-2=0
denkiem smiamnin (OIimung bakakm.
dx s 16y -8 = ll}= dx + 18y - B =0
A+ dy-2=l - -Ax - 1“‘"-#
D=0

oldufundan, sistem: clugluran denkiemier, ayn bir donklemdir.
Ornedin x « dy - 2 = 0 denkiemini sajlayan her x, y defleren igin didor donklom:
de sajlanr. CAzom kumesi G = R dir. Yani ¥x .y ¢ R igin sistemn sadianr.

4z + 18y - B = 0 ve x + 4y - 2 = O cofrulannn gralilenn glzenck. b doj-
runun da grafhiinin aym oldufuny gariniz.

Semch de hatsayilann oranna bakakm
4 1% _ S
U
oldugundan katsaylar oranthdu

I Il dogrunun katsayusnmn oranian kargiikl olarak egit ise |

Ornek : [2a+1x-y-1=0
ibx-By+13ml
defrulantn paraked olfmas $in a fun alacaly dedod bulihm

49




ANALITIK GEOMETRI

B ki gofrunun parale! olmas icin sadece,

2241 _ 3
10 £
oimalchr. Buradan
28 +1 -3
0 8
da +2 = 10
asl
Ol
Ornak :

(N-1x-8ye12=0

Sc-(Ce+NN+20=0
dodrulannun ¢alogk olmas: ign ¢ - n dederni hesaplayahm.

Dodrulann cakrgh olma kogulundan,

3
n—‘—ﬁ-"—_ "' -H
§  “k+d) ?
a-1 _3 AP
5§ & c+3 &
ned em 7T

E-AuT-d=3)
[TUT T

Bir Noktanun Bir Dofruya Uzakh:
Agadpdaki gekil inceleyinig

fl
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iﬂ-lll. +byg+cC|
. N a +b
Barlisingan yararaniarak bulsmur.

Ornek : P (B, 3) noktassnn 3x - 4y + 10 = 0 dofrusuna olan uzakh§m
bulalum.

P(a.3 Jx-dy+8=0
14 i 4
— a b ¢
delt +Dye+Cl |13.8-4.348
i:!m] 3 (-4
-? = 4

bulunur.

€2 5iz de P (6. -8) noktasin x + Ty - 10 = 0 dodrusuna olan uzakiginin
6 birim olduguny bulunuz.

Baxsbysc,=0 wo axsbyscy=0
cofrulan paraleidir. Nigin?

Bu paralel cofrular arasindaki uzalklik
d=tC: €2
Ya +0
badunlisindan yararlanarak bulunur
Ornek : dxsdy-20=0
»3x + dy + 15= 0

paralel dodrulan arasindaki uzakld): butalim

daterc6d _ .20 -15) _1-35] . 35 . 7 pem
TE""T ? 5 5
a b F3) +4

Bulunur.
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Herhangl Ikl Dogru Igin Agiortay Denklemieri

82 obyy-epe0

aV

am-bysc,=0

BXx+b, y+Cym0 ve ayx+byy+cy =0 dofrulannin olugurdudu ag-
lann dy ve dy agiontaylanmin denklemilor, siras: ile,

Il.ltlhrq-l:. __l‘t+hﬂ+ct I

Va,+b, Yazeb, I

AX+Dy+cy ax+Byyecy

m Va+b; |

badpntilanndan yararianlarak bulunur,
Ornek : -3x + dy - 5 « 0 ve dx + Jy - 7 dofrulanmn agortaylannin denk-
lemiarini bulalm
Bxedy-5 dxedy-7 wve Dxedy-5  dxedy-7
Yo +16 16+ : 5 5
Fredy -Sedxady-T | Txedy-5udx-Iye7
TX + Y+ 2=0 . X+Ty-12=0
bulunur, By agwonay dodrulannn efimieri carpemi -1 oldufundan birbirine diktir-
ler. Sokli inceleyiniz.
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Iki Dogru Arasindakl Agi
Yandak gekb ncoleyini
gy:a@sbyy+cy=0
G 8% +Byy + 6= 0
codruiannen egemien. sras: e,

iy
M: = — = [@BNGa
b

-'I

Ill‘i'-ll'll-‘lﬂ

my e -2 o ianp 4

badentisr varder By badnt d, ve d; dofrulan arasndakl agn veren badmticr
Buraca my - m, > 0 oimakdr.

Mg = My
fem,.my

m, = my

w
=l = 1@nd=0m= =i

olur. Bu durumds dodrular paraleidin.

B = 90" = lan 90" ==

My -MW,
1 'm.-ml

Bulse 1+m,.m,=0 clmasim, yani m, . m,= -1 clmase gereklisv. Bu
da d, Ld; olmas: demaklir

Omek :21-y+12=0 wve 12y-dx-MW=0
oogrulan arasindakl dar sgryy Butalem.

a:-ntz-n.m..'fl. -2

11‘[’-‘]"-#1.‘1-‘5 ‘;- " lqlﬂ
if Qor anlamadvysanis sayla X1 & bakwer )
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l'l:. tH‘ -% *E--!-

3 oldudundan

mu~rrh-:—w. i
¥
& |
- 3 «12=0
o TS S
1 1+2.1
3 o| -
.5 3 12y -du-29.0
3 5
lané= 1
b= 45

|
Bulunur

R Siz ce bu dogrutann olusglurdufu geniy ag hesaplayiniz.
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—— OZET

diir.

¥y=mx +nve ax + by + ¢ = 0 pakiindeki dofrularda x = 0 igin y dederi
ve y = 0 igin x dederi bulunur. Bulunan (0, k) ve (r, 0) bigimindeki noktalar
Dirlg gliridlgrek grafik qizdmis alur. !

y =2 Foa
y=xs8] X0 1
- rle 2 »

y=2x
Fe-x+8

}F-fﬂm

Carom kimesinin, grafikigrin kesim noklas: oldufunu porOngz.

r-y+5=0
2x«2y-Tul

= L

} e e s

bog kime olup sistenw olugluran denklemienn beliniidi dodrular paraleidi.
Paralel dofrularda ax +by+c= 0

ﬂiwiluﬂJw m n

Bir nokiamn bir dogruys uzakhii, denkiemi ax + by + c = 0 ve '

digandaki nokla Pixs. ya) 58 P noklasinm bu dogruyd uzakids

_|n¢+§r_.+:|
diir. d Y
a+b
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ax + by + €, =0 w8 ax + by + €3 = 0 paralel dojrulari
arasindakl uzakik ise,

i€y - ed
a=h

B+ By yec,s0ve B, ¢ By y+ &30 dogrularimin olug-
turdugu a¢ilann agiortaylaninin denklemieri, :

i & by F+ 6, _1.]-; E+Byy + Gy o
l.*h! ll#ﬂ;

dm i,

EQimigri m, ve m; olan d, v dy doQrulan srasindakl a1 8 ve my m,
- oimak dzere,

mp-my
Tem.my

T+ my my=0ised, Ld;obr Buradan m;.m, = -1 ciklik gart: eide ecy-

¥,
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ALISTIRMALAR Il

1. y=2x-1 wvo x-2y+ 4 =0 dofrulannn kesim nokiasinin koordinat-
Larirs bulsnuz.

2. A(4, -1) nokiasin Jy — 2x + 5 = 0 dodrusuna olan uzakhm bulunuz.

3. 4x-3y+3=0, 4x-3y+ 253 = O paralel dofrulan arasinaaki uzakhy
bulunuz.

4. A (0, -5) nokiasindan gecen, ¥ = 7 -2x dofrusu ile 45° Wk ag yapan
dofrenun denklemini yazmez,

S. I-2y+ i-nmmwmnunmm
mm

8., y=- i:+5ur-h-twthﬂmmm
bulunuz

Bu dodrulann grafildernni Ciriniz.
Grathignn kesim nokias: de K noklasmn koordinatiarn kargilaghnnz,

9. (Mm-1)x+my-6=0 dofrusunun. A (4, -2) nokiasndan gecmesi igin m ng
olmahdu?

DEGERLENDIRME SORULARI Il

1. y=2x -4 dofrusunun gratil agadcakilerden hangisicir?
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¥
o, 6 |

- ¥ = (42 -1) x - » dodrusunun edimi 3 o'tufuna gore a agajidakilerden
hangisidir?

A) 1 Blo c)1 D)2 E)3

- E+y-1=0ve y-x+4=0dodulann kesim noklas: asaldakiierden
hangisdir?

A) (-2, 1) Bl (2. 1) Cii 1) D} (-1, 2) E)2 1)

. 2-y+ 7w 0 9ma Sy-1 =G dofee . iun paralel olmalan icin m ne
oimakge? o

AT Bla c)9 D) 10 E) 11

Kogelerinin koc Inatlan A (3, 4), B (1. = ve C (5. -3) olan Oggende h,
uruniufu agad: akilerden hangisicr?

A) 16 ¥ 9% D7 £)4

. B (1, 3) noklas:. n 3x + dy - m = O dogr. < una uzakhdumin 1°e egit oimas:

Gin m nin defe hangisidir?
A)-20 , B)S C)10 D) 15 E) 25

I+ dy~5w0vex-2y+5 =0 deni.mignnin cozim kimesi agag:-
dakilerden hangrsidir?

Al-r.2n B2 CQlnay D). -) C) (v, -2))

. Denklemieri 4x - 3y + 5 = O ve 8x - By + 30 « 0 olan parale! dogrular

arasindaki uzaklik asadwdakilerden hangis-<kr?

NZ Bz o1 D2 €4
. x=5ve¥3 x4 3y -7 0 coprulannin slusturdufu dar acimin Slodsd
agagdakilerden hangisidu?

A O B) 30 C) 45 D) 60 E) 90
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10. r-:ﬂmhr-?;-i dodrusunun meydana getrdiyl aginn digo-
sOndn 135* clmas: i¢in m na olmaixe?

A) -2 B) 1 9-3 o} 1 E) 2
11. ¥ = 2ax + 3 dofrusurun A (1, -T) noklasndan
gegmesl igin a ne

AS B3 c2 Dj-2 E)-S

12. Kogeleri A (3,3) B(1.2) C (S 1) olan ABC Oggeninin A acitinin lan-
janh asafidakierden hangisichr?
A) S B)4 C3 D)2 E)1

13. 2n+ y-4=0 v x+2y+8 =0 dofrulannun agorday cenklemierinden
birl agadcialdierden hangisidir?
Aj-Jz + Jy-4=0 Bj3x+dy-4=l Cla-y+12=0
Dix+y+12=0 E)x-y-12=0

14, yox+2 wo Ox- 1)y -1 = 0 dofrularren olugturdudu dar agmn lan-
jant agadadakierden hangisidir?

3 3 3 .3 4

ﬂl‘ 8) 4 ﬁ‘ o 5 El=

15. &x+2y-8=0vedn+y-4b =0 dofrulanmn cakigik clmas: icin (a. b) k-
si agaddakiderden hangisdir?

A (1, 8) B2y C) (6. 1) Dy(6.-8 E)B 1)
168. x-2y-3 =0 we 2x-y+1 =0 dofrulannn cluglurdudu agilann agi-
hangisgir?

oraylanndan birinin edim agaddakile rden
2 1 1
A2 B) 1 a3 o €3
17. n.x-ay+2=0 w -18x - Gy - 12 = 0 dodrulannen gakigik olmass igin
(n, &) kilisi hangisidr?

Al (4. -1) B) (2. -1) .3 OR B2

18. 2x -5y + 15 = 0 ve (a « 3)x -10y « 80 = 0 dofrulannin paralel olmas:
lmﬁh‘iuuﬂt;‘? i -

A1 B2 c)3 4 E)S
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20.

3 - dy - 19 = O ve 3x - dy + 21 = 0 dofrulan arasindaki uzakhk nedir?

E) 12

o
T

A)B B) 8 C) 10 D)1
2.y =23, r-%-ammwmmu agafi-
dakilerden hangisidr?
7 7 7 7
N B 93 o
KAYNAKCA
Analtis geometn advw lagryan kitaplar,

Liseler kgin Analsik Geometri L ME.B. Yaywlan.
Lisaler kcin  Matematik |. ME.B yaym.

- Ikagretem 8. Sund Matematd Ders Kitabe. MLE B yaywian,






