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Girlg

Gember hakiinda gimdiye kadar Sjrendifiiniz bilgllers ek olarak bu
kisimda gemberi, noklalann koodrdinatian yardem de inceleyecediz. Bu t0r ince-
lemelere analitic inceleme densr.

Gember denkiemi ve denklemi bilingn gembernn dirleme yerlesliriimesi
dreninde duracadr.
Gember Denkleml

Dizlemde sabd bir nokddya olan uzaklikian sabll olan nokialann kimasing
¢cembar denir. Dizlemde ahnan sabil noklaya cemberin merkezl denir ve
M (&, b) e gosterillr, sabll uzakhia da emberin yangap: denir ve r ile
gostenis

Asaleca, xOy koodinal dizleminde, merkezi M (2. b) ve yangap r olan
cembarl InCeleyiniz. i

Gember Urerindeki herhang bir nok- ||
1a K (x, y) olsun.

Sekilden, I___. ‘\jtm
K= y "{

MH| =X - 8 b"
- | -/

—— ———

KHM dik Oggeninde Pisagor badentisindan IMHI? « o4 =
VEys

- . T

veya

skde eddir
Bu denkieme ¢emberin denkleml denir
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Bu denkiemde; H

1. & = 0 ise gemberin merezi, e
M{0, b) olacafindan, Oy eksoni e
Gzerndeder

Yandaki gekll inceleyinz. Markez Oy
ekseni Gzerinde bulunan emberin denkle- R

e,
.I."-t“‘-ﬂ"lr‘ s o : ok
begiminde olur.

LMD,

2. b = 0 ise gemberin merkezl Ox eksoni dzerindedi

Yandaki gokll inceleyiniz. ¥
Merkari Ox ekseni dzerinda bulunan ' K, v}
gemberin denkdom, .

x-afsy'=r t

bicimide olur

Ja=0Ovebs= unﬂmrhmm::m £ ¢ do bu lip cemberin
geklini cizinz. Merkez orijinde olan ¢cembarin denklemi ise

Eepfar

bigiminde olur.

Bu gogn denkleme combenn merkezil denkieml ¢ .nir.

ix-a)2 « (y 0)? = @ donklemi aghrsa,

ey -2a-Bysdfobforda0 . L
bulunur.

20=/ 8. +f-FAaC
degerenni | derklominde yerlenne yazarsak,

R M By =Cal s aenall]

denkiemi elde edikr Du denkleme ¢emberin genel der .lemi denir
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Genol denklemi lle verlen gembenn markezinin koordinatian,

(=03 |

Yancap: se,
l-%'ﬁf’ﬁ +B —'IE

dir. Burada A? + B? - 4C ye gember denkieminin diskriminants denir ve A
le gOsteriic

A=AT.B7.4C
i,

ey s Ax+By+Cul
denkleminde,

a) A > 0 ise bu denklem bir reel cember belinir. Bu gembernn merkezinin
koordnatian ve yangap:,

(4.4 i

_

T

b) & = 0 ise r = 0 olacajpndan ¢ember, bir nokiadan ibareftir. Bu gembere
nokta ¢emberl denir.

€] 4 < 0 ise yangap reel sayr oimachndan bu kogula uygun gember yok-
tur Boyle ¢emberiere aanal cemberier de denir.

d) Gember denklemicri, iki dereceden id bilinmeyend denkiemicr olup, x?
e y? nin katsaydan aym ve xy Ii lerimin katsayrsi sifirdr,
Ornekler :

1. Agadida merkezlerinn koordinallan ve yancaplan vericn ¢emberin
denki¢migrnin nasd bulunduuny INColeyiniz.

a; Merkesi M [0, 0) ve yangap: 3 olan gembonn denklem,
[l*ﬂj’ i l'l'-ﬂ;l-t.'ll -r.r’vr’-i
{174
b) Merkezi M {-1. 0) ve yangaps r = 2 V3  olan gemborin denkdemi,
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fx - ()2 + by 0 =2 fﬂl =ixsfeyla=12
olur. Nigin?

c) Merkezi M (0, 5) ve yangap: r = 1 olan gemberin denklemi,
alySia
veya
Xayl-10y+24=0
olur, Nigin?

d) Merkezi M (-1 , 4) ve yancapi r-;— olan cemberin denklemi,

Fe e ly-4Peg
olur. EQer bu dmekleri anlamadiysamz, sayla 62 deki formile bakiruz.

2. Merkezi M (2, 1) ve x - eksenine 1efel olan gemberin denklemini
yazakm.

Yandaki gekli inceleyiniz. Cemberin
yancap: de merkezin ordinall arasindaki
iligki nedir?

Gemberin denidemi,
x-2%e(y-1i=1
olur. Nigin?

3. Merkezi M (-3, -2) ve y - sksenina tedet olan gomberin denkiemini bu-

lakm.
Yandaki gekli inceleyiniz. :
Gember y- eksenine ledel oldufun- "
dan r = 3 1r. Hiqh? Gambann denkigmi, ﬁ o _ .
x+3Pelys2nn E \'}2

" Q’J’
4. Merkaxzi M (3, -3) va eksenlare ledet olan cemberin denklemin yazalim,
2, Siz de bu rnekie dgili gekl delterinize ciziniz.
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Gemberin denkiemi,
Il-ﬂ’tu«tﬂ’l!
olur, Neden?

8. Merezi M (-2, 4) ve drerineki bir noktas: K (2, 7) olan cembaerin denk-
lemind buladum

Cambenn yancaps |MK| oidufundan,

rm K] = V(2 + 2)74 (7 - 4)2

l-m
r=5
olur. Gemberin denidemi ise.
x+2P¥sly-47=25
olur.

6. A (1, -4), B (-3, B) noktatan veriliyor. AB dofru pargasim ¢ap kabul
eden gemberin denklemini bulahm.

(Bakmus sayfa 7)

«3+ 1 8-4
Ae——— = -1, b =— =2
2 2

[Aniayamadiyiany siyla 1078 baskaiar, |
Gombenn merezi O (-1, 2) ve

r=|[OA] = 'ir‘lf-'l -.'I]I". :r_ﬂ +d) 7
-Td+38
fm m
r=2v10

olur. Gemberin denkdem,
etfaly2?=40
veya
Fapredn-dy-35=0
olr
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7. 8x? & (2n -1) y¥ - 20x + 10y - 55 = 0 denkleminin bir gember belitmesi
iGin N nin slacad dederi bulahm.

Verilen denkiemin, bir ember belinmesi igin x* ve y* il terimierin kal-
sayannmn el olmas: garekhiinden,
en-1=5
n=3

odur.

B.ax? & (5a-2)y? + (a-k) xy-3x + 2y + 4 = 0 denkleminin bir cember
belirtmasi igin (a. k) kilisinin degerini bulakm.

x? va y? li terimierceki katsayilar a5l olacadindan,

1
fa-2=8 e
= 8

ve xy b lenmin katsayis: sifir olacagindan a-ks0 = %-h-u- u..;.

olur
@n=frz
dir.
Denklemleri Verilen Cemberi Analitik Diiziemde
Gizme
Asadidaki brneklen ncekeymiz

1. (1 -1)% « [y +3)% =« 4 gemberini analitk dlzlemde cizetim

-

Cemberin merkezi M (1, -3) ve yan-
Gap: = 2 dir.

Pergelimizin givi ucunu M nokla-
s1nd bahnr, 2 binm agarak gemban Guenz.
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2. (x -2)% & y¥ = 9 gomberini gizelim. H
M (2,0).r=3
10r. Gizimni benzer gekilde yandaki gibi clzeriz /

0

8 < I-I-HH.H

hl-'i*-'hl"ﬂi‘-l
r-;— fn!ml-qc.%m_ﬂ_i.. T dB =5

Yandakl ¢izimi incaleyiniz.

- =]
4. -2x7 - 2y 4 12x - 16y + 22 = 0 Qemberini gizelim.
-2e 2y? 4 12x - 18y + 22 = 0 denkleminin her terdmini -2 lle blersek,
Pyl Bxaly-1120

M(3, 4), r-‘i VI6+ 64 v 44
r=6
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5. x% + - By - 7 = 0 gemberini gizelim,
M(O,+3), rel V38 4. 0H

Guzim: inceleyiniz. A

hmﬂm[na'..w-ul.q,:.-ahuaf.u,"
ey -ax-21=0 olan cembeder ciniz.
Ug Noktasi Verilen Gemberin Denklemi

_— D (1. 3). E (0. 1) ve F (-2, 0) noktalanndan gecen cemberin denklemini bu-

Gembenn genel darkicmi olan,
I'rl’*.ﬂiﬁj‘rﬂ-ﬂ
#ades:inden A B ve C sayilanre belirleyerek gombenn denklemini bulabidens
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Yukanda wverilen Oc nokia cember Orerinde cldukianndan, gemberin
genel denkiemini sadiaiar

D3 ign 12:3¥+A+3B+C =0
NS [ R | — |

E(0.1) ign Pe1i0.A4B+C =0

[ - TN o R | |
Wil
Fleo igin  (27+0°-2A40.B+C =0
veya
T Y T w1
Bbuinur,
| E, SR A+IR&C= 10
steminin gozimond NCo-
.I PP [ B'.ﬂ - " m

L e 2A+C =

1i Genkieminden G = -B -1 bulunur.
Bu cdeder | ve il denkigmiernde yererine yazibrsa,

A+ 23B-81 --'lﬂ}ﬂ A+ 2B = *I!
2AB-1= 4 2A-0= -3
Bu sastermun gorlumonden,
AsS Bs=-T
budunar.
CeBAa-|-T)-1=8
Qlur

A B ve C doferten 1% + y¥ + A x « By + C = 0 donklemende yoruring yazi-
Ivga, combann donklemi

P +5x-Ty+6=0
o
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Bu denkiems kogelerinin koordinatian D (1, 3), E (0, 1) ve F (-2, 0) olan
oggenin gevrel cemberinin denkieml de denir.

22 51z ce kégeterinin koordinatian K (2, 0). L (-1, 0) ve M (-3, 1) olan 0¢-
genin gavral gemberinin denklamini bulunuz.

OZET

Mgrkezi orijinde olan ve yangapi r olan gemberin denklemi
Aefard
o,
Merkezi M (8, b) ve yancap: r olan gemberin denklemy,
(x - a) « {y -0} = A dir. Bu denklomierde x ve y comber Grovinde dedisken
bir noktadhr.
(x-af + (y-of = @ cenkiemi agiarak
s sAxsBy+Ca0

Bu donkieme gdre. merkezin koordinatian, H[—%.*g' V0 yancap
r-%#any-m dir.

Bir gemberin analtik ddriemde glriebimesi iin merkerzinin koordinatian
V@ yANCAPY Deiminchr.

Ug noktas: verllen gemberin denklemi: koordinatlar, K (x,, y,).
L (x3 ya) v N (x5 y3) olan comberin denklomini bulabdmek igin,

¥ 4 7 + Ax + By + C = 0 denkieminde, swa ile. K, L, N nin koordinatian
yarigring yarnlarak eide edilen lnger danklgm gistemi cordiir ve A, B, C

dederleri bulunur. Bu dederiar gemberin gonel denkleminde yeriering
yasrgrak combonn aonkiems Dullanuy,
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1.

3.

ALISTIRMALAR IV

. Merkezinin koordinatian M (-3, 1) ve yan¢ap uzuniufu r = 3 olan gemborin

denklemini yazinz.

. ¥ eksening ledel olan ve M (-3, 1) merkezli cemberin denklemini yazimiz.

Merdezi M (3, -4) noktas: olah ve R (0, 1) den gegen gemberin denklemini
bulunuz.

Denklemi x 4y? - 4x + 8y - 12 = 0 olan gemberin merkezinin koordinat-
annt va yangapen yaznez.

2x? & (3M T) ¥ + 4x - By - 12 = 0 denklaminin bir Gember beliimesi igin m
ne cimakhd?

A (-1, 4), B (5, -2) noktalan veriiyor. [AB] siu Gap kabul eden gemberin
denidemini bulunuz.

DEGERLENDIRME SORULARI IV

x2 4 y2 + 12x - By - 4 = 0 denklemiyle verilen gemberin yancapimin uzun-
ufu asafdakilerden hangisichr?

A B B Be D) 10 E) 14
x2 & y? - 4x + 12y + 109 = O gemberinin bir gapimn ug nokiasinen koordi-

natlan (-5, 4) oldufuna gore Oleki ucunun hkoordinallan toplam
asadidakilerden hangisidir?

A) 8 B) 7 c) -3 D) -6 E)-7
Sekiideki gemberin denklemi agad.dakiierden hangisidic?
A) (x - 6% + (y 817 = 100

B) (x -8)% + (y -6)% = 100
Clix-3+ (y-42=25
D) (x 4% & ly 37 = 26

Elx+3f+(y+ 42 =25

n[‘- )
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4. A(4, -3) noidasi x¥ 4 y? . Bx + 2y + 5 = 0 cemberinin Gzerindedir. Bir uey
(4, -3) olan capin dteki ucy agadedakilerden hangisid?

A) (5.0 B) (1.-2) C)(a.-1) Dz, EI(1.O)

5. x¥ay® .20+ dy- 11 « 0 gomberinin merkezinin koordinatlan ve yangap:
agafcakiderden hangisidicr?
A)(1,2), M B)(1,-2), 4 C) (-2, 4), 11
D:ll“-'ﬂ- 7 EIH.EL -]

6. (k-S)x? 4 (-3k) y¥ - 16x = 0 denkiemi, bir gember belirtijine gore bu gem-
berin yancap: asa(pdakierdan hangisidic?
A) 4 B3 C2 D)1 E) -1

7. wmmmmmw#ﬂmw

1 1

A4 B)3 02, D2 E“E

8. x¥ 4y’ - Bx + dy - 16 = 0 comberinin merkezinin koordinatlan agafica-
kilgrden hangisidir?

A) (3. 2) B) (3. 2) C(3.2) D)(6.-4) E)(-6 4)
9. f'”ﬂ’ﬁ-m.nmmnwmw
A) 16 B9 C)25 D) 28 E) 28
10. M (2, 3), N (3. 2) ve P (-4, 3) noklalanndan gegen ¢embarin denklgmi

asaddakulerden hangisidic?
Aoyl -2n-2y-21=0 B)xfsyPfs2usdy-23=0

Clfey-2+2y-23=0 D)xfeye2x-2y-21=0
E) el ey e 2142y-23-0

11. ¥4y B8x+ 10y + k=0 goembennin yancap uzunufunun 7 olmass igin k
né olma. ju?

A} 10 R S8 c)2 D) -2 E)-8

73



ANALITIK GEOMETRI

74

12.

14.

15.

16.

Sekildeki comberin denklemi asadidakilerden hangisidir?

A) (- @) = (y -b)* = ab v

8) (x-2)? + (y &) = b2 a

C) (x +2)? + (y + B)? = b?

D)i(x+3)%« (y2)?=af /- \
E) (x -a)® + (y +b)? = 2

/.

Sekildek combenn denklemi agadicakilerden hangisidir?

Ax-2Rsly+2%=d
Blixe2P o ly-27=d ¥
Clix-22s(y-27=4 I

D)ixe 2P otlys2iP=d
E)ix+2f e ly-27 =18 _—E!;;J-:T —
K

(x-4)% + [y + 3)7 = 25 cemben veriliyor. Gomberin x eksenini kestigi nokla-
mwww

Af4.4  B)os Ci {0. -8} ) {-8. 8) E) {4, 8}
Sx? 4 Sy¥ - 5x » 20y + 10 = O gemberinin merkezinin apsis ve ordinatnem
Garpsm agadedakilerden hangeslir?

A -1 o) -2 C)-3 D) 4 C)-5

A (1.5 ve B (9. 13] noklalan verdiyor. AD dodru pargasim ¢ap kabul
eden cembernn merkesinin koordnatian agaduiakiercoen hangisidir?

A)i-4.9 BI19.4 C) (+4. +9) 0} (-9 -4) F) (5, 6)
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17. Merkezi (2, -3) olan ve Ox eksenine tedet olan cemberin denklemi asa-
rdakierden hangsde?

A)(x -2+ 1y +3)2 = 4 Blix+22+ (y 312 m 4
Clixe2 e ly-3 =9 Ditx-2R+(y+37=9
E) (x 2 + [y 433« 12

18. Ox ve Oy eksenlerine lefel olan,r = 3 yangaph gemberin denklemi
agadedakilerden hangisicic?

A) (243 4 (y 432 = 9 B) (x-8)2 4+ (y-9)2=81
Chix-32+(y 3218 O) (x -8)2 + y 6) = 36
Eltliﬂl-l-t'ri-ﬂ’u!
19. x¥+y% - dx + my + 25 = 0 gemberinin Oy eksenine ledel olmas: kgin
me A* nedir?
nT e Q297 D3N B a7
20. x? 4 y?+ dx - By + k = 0 denkieminin bir lek nokia gdstermesi igin k ne ol-
makchr?
A) 56 B) 13 ce o7 E)3
KAYNAKGA

1. Anaithk geometri adni tagiyan kitaplar,
2. Liseler koin Analtk Geometr |. MLEB yaywian.
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